
О Ч Е Р К Ъ НАУЧНОЙ ДѢЯТЕЛЬНОСТИ И. П. ДОІБНИ. 

Д. Д. Мордухай-Болтовского. 

Волынинство работъ покойнаго И. IL Долбни относится къ 
теоріи эллиптическихъ Функцій и къ теоріи Абелевыхъ ин-
теграловъ. Изъ русскихъ математиковъ онъ первый отстаи-
валъ въ своихъ работахъ преимущество Вейерштрассовыхъ 
Функцій ри, an, т.-е. Фувкцій, получаемыхъ обращеніемъ 
интеграла 

оо 

]\^хі—д2х—дг 
х 

передъ Якобіевскими snx, спх, dnx, употреблявшимися Сомо-
вымъ, Покровскимъ и другими. 

Поэтому работы его находятся въ близкой связи съ тру-
домъ Halphen'a представляющимъ наиболѣе полное изслѣ-
дованіе этихъ Функцій. 

Но эллиптичвскія Функціи интерёсовали й . П. Долбню, не 
какъ цѣль, а скорѣе, какъ средство для рѣшенія вопроса объ 
интегрируемости въ конечномъ видѣ и, вообще, приведенія 
Абелевыхъ интеграловъ къ низшимъ трансцендентнымъ. 

Научное наслѣдство И. П. Долбни состоитъ изъ большого 
числа небольшихъ статей и замѣтокъ, преимуществеено н а 
Ф р а н ц у з с к о м ъ языкѣ, главнымъ образомъ въ Bulletin de Dar-

l) Ralphen. Traite des fonctions elliptiques. 
T. XXVII I , в. IV. 32 
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boux. Эти статьи и замѣтки касаются часто довольно частныхъ 
вопросовъ. 

Перечисленіе полученныхъ результатовъ мсшетъ ввести чи-
тателя въ заблужденіе; нѣкоторые результаты носятъ столь 
частный характеръ, что могутъ быть сочтены не за ішѣю-
щіе научное значеніе результаты, а за отвѣты на постав-
ленныя авторомъ, можетъ быть порой и замысловатыя задачи. 
Чтобы вѣрно судить о заслугахъ покойнаго, слѣдуетъ про-
честь какую-либо изъ работъ его отъ начала до конца. Тогда 
нетрудно усмотрѣть тѣ общія идеи, которыя авторъ осуще-
ствляетъ порой можетъ быть и въ весьма частныхъ Формахъ. 

И. П. Долбня относился весьма скептически къ новѣйшему 
направленію въ математикѣ, изелѣдованій общаго характера 
онъ боялся, какъ грозащихъ привести его къ той «Фельетон-
ной математикѣ», которую онъ видѣлъ даже у наиболѣе 
крупныхъ модныхъ математиковъ. Знакомить съ методамп 
слѣдуетъ на такихъ примѣрахъ, которые могутъ быть дове-
дены до конца. не стараясь его примѣнять тамъ, гдѣ вмѣсто 
законченныхъ численныхъ результатовъ мы будемъ имѣть 
только слова. 

Вудучи педагогомъ по призванію, И. П. Долбня и въ наукѣ 
предпочиталъ идти тѣмъ путемъ, какимъ ведетъ хорошій учи-
тель своихъ учениковъ, онъ предпочиталъ идти отъ частнаго 
къ общему. Вотъ почему его изслѣдованія имѣютъ сравни-
тельно мало точекъ соприкосновенія съ работами Кенигсбер-
гера, Пикара, Пуанкарэ и моими х ) , гдѣ путь идетъ, наоборотъ 
отъ общаго къ частному. 

Чтеніе работъ И. П. Долбни доставляетъ истшшое удо-
вольствіе вслѣдствіе особенной ясности изложенія и, такъ 
сказать, ихъ отшлиФованности. Въ читателѣ они возбуждаютъ 
то чувство, которое скорѣе всего можетъ бытъ названо эсте-
тическимъ чувствомъ изящнаго. 

г) Д. Мордухай-Болтовской. 0 приведеніи Абелевыхъ иетеграловъ 
къ низншмъ трансцендеетнымъ. Извѣстія Варш. Полит. Инст. за 1 9 0 5 — 
1 9 0 6 года. 
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Чтобы въ нѣсколькихъ словахъ составить себѣ понятіе объ 
основной идеѣ, лежащей въ основѣ изслѣдованій И. П.Долбни, 
относящихся къ интегрированію въ конечномъ видѣ обра-
тимся къ первой главѣ интегральнаго исчисленія: къ инте-
грированію Функцій, которая представляетъ не что иное, какъ 
теорію интегрированія въ конечномъ видѣ ФѴНКЦІЙ СЪ ПО-
мощью, такъ сказать, случайныхъ методъ. Общимъ правиломъ 
является — приведеніе интегрированія трансцендентной Функ-
ціи къ Абелеву интегралу. Такъ j i ^ s m ^ , cosx) dx, гдѣ F 

раціоналъная Функція отъ sin# ? cos^ подстановкой tg ^ = £ і і р и 
и 

водимъ къ интегралу отъ раціональной Функціи. 
Точно такимъ же образомъ ^F(eax) dx, гдѣ F алгебраиче-

ская Функція, подстановкой eax~z приводимъ къ Абелеву ин-
тегралу. 

Это общее правило. Но въ иныхъ случаяхъ удобнѣе измѣ 
оить этому общему правилу, удобнѣе идти обратнымъ путемъ, 
нахожденіе Абелевыхъ интеграловъ приводить къ нахожденію 
интеграловъ отъ нѣкоторыхъ трансцендентныхъ перваго 
класса. 

Такъ интегралъ 

удобно подстановкой 

#=sincp , cfe=coscp do 

приводить къ интегралу 

Г siuwcpefo 

J C O S ' 1 1 © " " 

и въ окончателыюмъ результатѣ замѣнять sincp черезъ х. 
Въ этомъ примѣрѣ мы свели Абелевъ интегралъ къ ин-

тегралу отъ тригонометрической Функціи. 
Естественно ожидать, что въ иныхъ случаяхъ ту же услугу 

могутъ оказать и эллиптическія Функціи. 
Если область освовныхъ трансцендентныхъ расширить 
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х 

J ѵ а д ' J ( і - й 
С* x'~clx хЫх 

(1—пЧ^\ІВ(х) 
0 

В(х)= (1—х 2) (1—№х 2), а затѣмъ ивсякій эллиптическій ин-
тегралъ. не выражаемый вообще въ конечномъ видѣ съ по-
мощью эдементарныхъ трансцендентныхъ. Случай выражае-
мости съ помощью элементарныхъ трансцендентныхъ это тотъ 
случай, когда изъ получаемаго выраженія могутъ быть ис-
ключены тета-Функціи. Такимъ образомъ поступаетъ Золо-
таревъ по идеямъ Вейерштрасса 2 ) , изслѣдуя выражае-
мость Чебышевскаго эллиптическаго интеграла 

или, что тоже согласно изслѣдованіямъ Чебышева, выражае-
мость этого интеграла съ помощью одного логариѳма: 

( і ) 

В(х)—х(х—1)(ж—а)(ж—(3) 

(к цѣлое число). 
Подстановкой 

sn4 i (и, 
(2) 

(3) 

г) Е. Золотаревъ. Теорія цѣлыхъ комплексныхъ чиселъ стр. 124, 
или: Sur la methode de M. Tchebychef, Journ. de Liouville (2) t. 1 9 . 

2) Weicrstrass. Werke B. I. S. 223. 

введеніемъ Якобіевскихъ тета-Функцій Ѳ (и), Н (и), то выра-
зимъ въ конечномъ видѣ 



онъ получаетъ 

Г(х+А) dx 

J ѵ а д 
0 

- о 

477 — 

(A 1) cnadna Ѳ'(а)' 
sua Ѳ(а) 

H(a-u) 

откуда получаетъ траснцендетпное условіе выражаемости въ 
конечномъ видѣ I 

а^Щі^ (5) 

гдѣ ѵ, ѵ' цѣлыя числа. 
Золотаревъ доказываетъ, что можно ограничиться случаемъ. 

когда А нечетное число. 
Условіе (5) сводится тогда къ слѣдующему. 
Полагая щ=2^'а 

получаемъ двойной рядъ 

сп% сп~аі, сп2а2.„. сп\-.. 
dn2a, dn-ah dn-a2... dn%.. (6) 

Періодичность этого ряда и будетъ необходимымъ и достаточ-
нымъ условіемъ интегрируемости. 

При этомъ въ случаѣ выполнимости этого послѣдняіо ус -
ловія можно найти и законченное выраженіе для I. 

л л C(x-\-A)dx 
А именно для этого только слѣдуетъ преобразовать - — ! = -

къ новому независимому перемѣнному х^ полагая 

1 sn%uu к)—sn-(ahk) 

гдѣ 

J"(x-\-A)dx 
с ъ п о м о ш . ь ю логариѳма къ 
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I — r ~ - . — r • Іакимъ же ооразомъ приводимъ I 
J \М\(Х\) J 

J 
къ 

\/Bi(xi) 

\X2+A^)dx2 
и T . Д . \iB2(x2) 

Если теперь p рѣшеніе сравненія 

2 ^ = 1 (modi) (8) 

Гх+А 

будемъ имѣть Хр=х, а й = а , А?—А и приведеніе J ^рЩ^)^х к ъ 

Гхр+Ар _ 
і7~тГ7—> А Ж Р сведется къ уравненію, опредѣляющему 

\xJ

rA)dx 

йменно изъ этой послѣдней методы выводится дополненіе 
къ извѣстной методѣ Абеля опредѣленія въ конечномъ видѣ 

ивтегоала 
C[x-\~A)dx 

Какъ извѣстно Абель ставитъ эту задачу въ связь съ разло-
женіемъ \jB(x) въ непрерывную дробь. 

А именно, онъ доказываетъ, что необходимо и достаточ-
нымъ условіемъ выражаемости интеграла J въ конечномъ 
видѣ является иеріодичность этой непрерывной дроби. И. П. 
Долбня въ одной изъ своихъ работъ (2) даетъ простое до-
казательство этой основной теоремы Абеля. 

Но теорема Абеля дастъ возможность прійти къ категори-
ческому отрицательному отвѣту относительно невыражаемости 
въ конечномъ видѣ только въ томъ случаѣ, если будетъ ука-
зана высшая граиица для числа членовъ періода или что то же, 
какъ легко видѣть, высшая граница для А или, наконецъ, 
высшая граница для р числа операцій въ указанной выше 
трансцендентиой методѣ. 

Чтобы показать, какое значеніе имѣетъ упомянутая выше 
трансцендентная метода, ограничимся простѣйшимъ случаемъ 
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тѣмъ елучаемъ, когда к трансцендентное число или когда к 
зависитъ отъ одного параметра, который долженъ оставаться 
произвольньшъ. 

Если f(t, к2)=0 уравненіе, опредѣляющее t=^-^— въ &2, то 

уравненіе это въ виду того, что 

уравненіемъ. 
Вытекающая отсюда дѣлимость f(t, кг) на <р(£, Щ дастъ не-

равенство, опредѣляющее высшую границу для \ . 
И. П. Долбнѣ принадлежитъ разработка, согласно этимъ 

идеямъ, трансцендентной методы съ приложеніемъ Вейерштрас-
совыхъ Функцій. 

Травецендентная метода Долбни 1 ) отличается особой про-
стотой и изяществомъ. 

Она основывается на Формулѣ: 

•, неприводимымъ въ области к2 

Г(х-л-Н)сІх 1 
g (9) 

т\а0 

гдѣ 

Х=^ 0 ^ 4 - і -4а іЖ 3 -ь6а2Ж 2 -* -4аз^ -ь а 4 

G = H— - — Z(v 

eh 1 p'u—p'v 
а0 2 ри—рѵ 

1 ) См. главнымъ образомъ работы (5) t t (5&). 
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\/X = \ia0 [p(w-+-v)—pu] 

g 2 = іаоа±—4aia3-+-3a2

2] 

g$= — 3 [a 0a 2a4-4-2aia2a 3—a 2

3—a 3

2—aiaj 
^ 0 

Условія интегрируемости 

гдѣ 2w періодъ рм , 2 y j . . . 
Второе условіе даетъ выраженіе для Н. 
Первое же сводится къ слѣдующему: 

при 
х— і-С 

а0 ' 
Х = г / 0 ( ^ - ь 6 а 2 ^ - ь 4 а з Е н - а 4 ) 

Полагая 
^ 2 = 3 a 2

2 H - a 4 , # 3 = a 2 a 4 — a 2

3 — a 3

2 

имѣемъ 

— a 2 = p v , a 3 = p ' v 

По Формуламъ удвоенія аргумента составляемъ 

Р М р : ? ѵ ) р ( 4 ѵ ) . . . р ( 2 ' ѵ ) . . . 

(Ю) 

2& r 2% 

(12) 

Условіемъ выражаемости въ конечномъ видѣ интеграла 

р'(ѵ) Р 7(2ѵ) р ' ( 4 ѵ ) . . . р ' ( 2 ' ѵ ) . . . 

ражаемости въ конечномъ 

будетъ періодичность этого двойного ряда (12) , ва-
\Х(х) 

чиная съ нѣкотораго мѣста, или обращаемость в с ѣ х ъ членовъ 
съ нѣкотораго мѣста въ нули. 

Для членовъ двойного ряда (12) И. П. находитъ простыя 
выраженія и показываетъ, какимъ образомъ вычислять эллиіі-
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тическій интегралъ (1) въ случаѣ его вьіражаемости въ ко-
нечвомъ видѣ, развивая методу, аналогичную выше изложеп-
ной для случая Якобіевскихъ Функцій. 

Конечно, И. П. ошибается, говоря о неприложимости этой 
методы для рѣшенія отрицательнаго отвѣта, т. е. къ рѣшенію 
вопроса о непринадлежности интеграла къ типу псевдо-эллип-
тическихъ пнтеграловъ (т.-е. къ разысканію дополненія къ 
методѣ Абеля). A. А. Марковъ 1 ) съ успѣхомъ примѣнилъ 
трансцендентную методу, пользуясь Фувкціями ри, аи къ разъ-
исканію условій необходимыхъ, и достаточныхъ привадлеж-
ности интеграла 

dx 
1 

къ тиау псевдоэллиптическихъ и послѣдняя работа можетъ 
служить образцомъ для восполненіяработы Долбни,относящейся 
къ интеграламъ 

[Xx-\-A)dx 
\/Жх) 

И. П. Долбня въ двухъ направленіяхъ продолжаетъ упомя-
вутыя свои изслѣдованія. 

1) отъ эллиптическаго интеграла (1) переходитъ къ бино-
минальному ивтегралу аналогичнаго типа. 

2) отъ частнаго типа эллиптическаго интеграла (1) пере-
ходитъ къ общему 

•y(x)dx 2) 
^(x)\jR(x) 

Кривая 3 ) 
у*=(х—а)2 (х—Ь)г (х—с)3 

г) A. А. Марковъ. 0 псевдоэллиптическихъ ивтегралахъ вида 

J dx 
_ • Заииски Акад. Н. за 1 8 9 4 . 

(х*-^с)\Іхъ~д 
2 ) Трансцендентная метода для общаго случая Абелевыхъ ивтеграловъ 

развита въ моемъ сочиневіи: „Объ опредѣлевіи въ кояечвомъ видѣ Абе-
левыхъ ивтеграловъ" Мат. Сб. 1 9 0 6 годъ. 

3 ) Раб. ( 9 ) . 
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полагая 

х с — бр%—13 

1 иЛ, 
с—a 

Условіемъ выражаемости интеграла (13) въ конечномъ видѣ 
будетъ слѣдующее: 

Полагая 

2(Ъ-а) 

1 
\І<6(с—Ъ) 

2 й * za = — , гдѣ т цѣлое число, 
ш ' 

перваго рода и иитегралъ 

1= j'-j1 dx (13) 

можно привести къ эллиптическому интегралу и задачу о вы-
ражаемости биноминальнаго интеграла (13) можно свести къ 
задачѣ объ интегрированіи въ ковечномъ видѣ эллиптиче-
скихъ диФФеренціаловъ. 

И. П. Долбня выбираетъ другой болѣе изящный путь, вы-
ражая интегралъ (13) съ помощью Вейерштрассовыхъ элдипти-
ческихъ Функцій, а именно взявъ для интеграла J трансцен-
дентное выраженіе 

р=т—і 

J = l g [(рг—pz0){pz—pv)'J + ^lg £J {р[,гн р*0)_jw0] 
" р = 0 " 
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4j(x—а)\х—Ъу(х—cf 

dx 2) 
^x*-h-px-t-q 

для котораго получаетъ условіемъ періодичность ряда 

рг() , p(2zu)... 

P'Z0 , р ' ( а ? 0 ) . . . . 

при 

1 

Примѣняя трансцендентный методъ къ ( — = L = , легко 

приходимъ къ хорошо извѣстнымъ результатамъ Абеля при-
водимости всякаго эллиптическаго интеграла къ типамъ 

dx ( xdx С* X"dx f* dx J' dx Г xdx Г хЧх Г c ) № ) 

Указанная выше подстановка (10) приводитъ эллиптическій 
интегралъ къ интегралу раціоналъной Функціи ри, $и. 

] ) Раб. ( 9 ) . 
*) Раб. ( 1 1 ) . 

которое можетъ привести къ условію періодичности нѣкото-
раго двойного ряда. 

И. П. изсдѣдуетъ также и другіе биноминальные интегралы, 
вапримѣръ, 

(x-^-H)dx *) 
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Представляя подынтегральную Функцію въ нормѣ 

D -ь У А^{и—а)+Аф{и---а)— p | p ' ( w — • • • 

( - l ^ - ^ l - y f P ^ C w - a ) j 

получаемъ выраженіе этого интеграла черезъ р, *(, с. 
И. П. доказываетъ, что интегралъ 

j _ С <f'x)dx 

сверхъ алгебрапческой части содержитъ еще члены 

і 

\л 7 , сСгы-ѵ-ьсо,-) 

Условія принадлежности 1 къ тппу псевдоэллиптическихъ: 

2) ѵ = — w иѣлое число. 

Задача о приведеніи Абелева ивтеграла въ частномъ сду-
чаѣ биноминальнаго интеграла къ эллиптическому перваго 
рода сводится къ задачѣ о приведеніи съ помощью раціональ-
ной подстановки 

т.-е. задачѣ, частнымъ случаемъ которой является преобра-
зованіе эллиптическаго интеграла. 

Общая идея изслѣдованвій И. П., относящихся къ преобра-
зованію эллиптическихъ иятеграловъ и къ приведенію Абе-
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ри—ei—(jpu 

h * / , 2 f c—1 

и изслѣдуетъ подробно преобразованіе 2-го и 4-го порядковъ 

левыхъ интеграловъ къ эллиптическимъ, состоитъ въ слѣ-
дующемъ. 

Полагая въ приведеніи Абелеваго интеграла къ эллипти-
ческому 

J '(u(x)d% C®(y)dy 

у=ри, получаемъ въ правой части нѣкоторую Функцію ри, 
ГФ, <ш, разложеніе которой вблизи различныхъ значеній и 
легко изслѣдуется и вмѣстѣ съ тѣмъ опредѣляется и разло 
женіе х. 

Раціональныя Функціи ср(#) и должны быть таковы, 
что уравненіе 

<?(х) — ^(х) р(и)=0 

должно давать разложеніе того же типа, что въ нѣкоторой 
мѣрѣ опредѣляется характеръ ср(#), 

Разсматривая такимъ образомъ задачу о преобразованіи, 
т. е. о приведеніи типа 

х у 

J dx Г dy 

\І4х3—д2 х—~дъ J \^4і/~д2у—дв 

оо оо 

с ъ помощью подстаиовки даынаго порядка, И. П. получаетъ 
еперва, полагая 

у=р(и9 д2, д*)=ри 

х=р(щ д2, дъ)—ри 
ъи-е = ( ^ - ^ Я ^ - ^ 2 - - - ( х - С п ) \ х - е і ) 

1 (х—Х\У(х—х2у... (х—хпУ2 

откуда усматривая, чго "Co значеніе х при которомъ ри—ві 
a Х\ значевія х, при которыхъ ри— оо, получаетъ Формулу 
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Т а же общая идея лежитъ въ основѣ изслѣдованій И. II., 
относящихся по приведенію ультраэллиптическихъ интегра-
ловъ къ эллиптическимъ. Эти изслѣдованія даютъ много любо-
пытныхъ примѣровъ приведенія, пополняющихъ указанныя 
Серре, Деспара, Альта, Ринка, Симони и Келэ и представ-
ляется ве лишеннымъ интереса сближеніе этих^ изслѣдованій 
съ изслѣдованіями Якоби, Эрмита, Гурса и моими. 

Слѣдуетъ замѣтитъ, что й. П. Долбня въ противополож-
ность упомянутымъ авторамъ занимается не только приведе-
ніемъ къ эллиптическимъ интеграламъ перваго рода, но раз-
сматриваетъ и случай интеграловъ 2-го рода х ) п кромѣ того 
прилагаетъ свои методы къ вопросу о приведеніи биноми-
нальныхъ интеграловъ къ эллиптическимъ. 

Вопросъ о приведеніи Абелева интеграла J F(x, y)dx при 
всякой раціональной Функціи F равносиленъ задачѣ о при-
веденіи рода (genre'a) кривой, опредѣляющей Абелевъ инте-
гралъ къ единицѣ. 

Биноминальные интегралы 

JF(x^E)dx 

B=G(x—a)« (x—hf... 
приводящіеся при всякой рац. Ф. F КЪ элллптяческимъ ин-
теграламъ это т ѣ , для которыхъ родъ кривой 

ут=В(х) . (14) 

равенъ р=1. 
Подъ типъ такихъ интеграловъ подходятъ интегралы Ле-

жандра. 

j Р(х)(^Щх)^Чх, 

гдѣ В(х) цѣлэя Функція 3-ей етепени, приводящіеся къ эллиа-
тическимъ. 

! ) Раб. ( 2 9 ) . 
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Задача объ опредѣленіи рода кривой (14) можно рѣшать 
на основаніи Формулы, какъ это дѣлаютъ Аппель и Гурса. 

Долбня предлагаетъ для этой цѣли особую граФИческую 
методу. 

Къ вопросу объ опредѣленіи рода биноминальной кривой 
(или порядку биноминальнаго интеграла) И. П. не разъ воз-
вращается. 

В ъ связи съ этимъ вопросомъ И. П. разсматривается во-
просъ о приведевіи биномивальныхъ интеграловъ къ бино-
минальнымъ же пизшихъ порядковъ. 

Порядокъ биноминальваго интеграла 

И. П. ] ) опредѣляетъ числомъ независимыхъ интеграловъ 
перваго рода типа 

Среди этихъ интеграловъ И. П. различаетъ характеристич-
ные и нехарактериетичные интегралы (т.-е. зависящіе отъ 
корня низшей чѣмъ степени). 

Если существуетъ рапіональная (no не бираціоналкная) 
подстановка, приводящая характеристичные биноминальные 
ивтегралы и не приводящая не характеристичные, то для бино-
минальныхъ интеграловъ мы получаемъ число ыезависимыхъ 
интеграловъ 1-го рода, какъ разъ равное числу этихъ характе-
ристичныхъ интеграловъ, т.-е. получаемъ приведеніе данныхъ 
биноминальныхъ интеграловъ къ биноминальнымъ интегра-
ламъ низшаго порядка. 

Нѣкоторыя изъ работъ И. П. Долбни имѣютъ значеніе 
исключительно методологическое, представляя новую обработку 
въ изложеніи уже извѣстныхъ результатовъ. 

dx. 

1 ) См. раб. ( 13 ) . 
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Такова замѣтка о теоремѣ сложенія, выводимая изъ теоремы 
Абеля употреблевіемъ кривой у=ах-*-$хг. 

Сюда же отяосится и выводъ теоремы сложенія рщ ука-
занный въ связи съ рѣшеніемъ задачъ о разысканіи меро-
морФныхъ Функцій cp(w), т(и) удовлетворяющихъ Функціональ-

ному уравненію 

Въ началѣ своей научной дѣятельности И. П. интереео-
вался также рѣшеніемъ алгебраическихъ уравненій въ ради-
калахъ. Этого рода изслѣдованія начинаются со статьи, со-
держащей ясный и въ нѣкоторыхъ отношеніяхъ упрощенный 
выводъ на основаніи Абель - Малстеновскихъ изслѣдованій 
Формы корня метациклическаго уравненія простой степени и 
критеріума Галуа разрѣшимости въ радикалахъ, еостоящаго 
въ томъ что черезъ два корня уравненія выражаются ра-
ціонально всѣ осталъные. 

Дальнѣйшія изслѣдованія приводятъ И. П. къ слѣдующему 
результату т ) . Если неприводимое уравненіе простой степени 
и съ цѣлыми коэФФиціевтами алгебраически разрѣшимо, то 

% \ 
рѣшеніе его зависитъ отъ уравненія —~ ой степени съ ко-
ЭФФиціентами Формы а-ь-\/Ь, гдѣ а, Ъ цѣлыя числа, при чемъ 
эти послѣднія могутъ быть опредѣлены конечнымъ числомъ 
операцій. Влагодаря этой теоремѣ уравненіе 5-ой степени 
сводится къ квадратному. а 7-ой къ кубическому уравненію. 

Въ заключеніе приводимъ списокъ научныхъ работъ по-
койыаго. 

Списокъ печатныхъ работъ И. П. Долбни. 

1) Sur le critere de Galois concernant la resolubilite des 
equations algebriques par radicaux. Nouvelles Annales (3) VII 
467—485. 

! ) Раб. ( 1 0 ) . 



4 8 9 — 

2) Новое доказательство Абедевской теоремы объ интегри* 

рованіи диФФеренціала Формы 

Собраніе протоколовъ засѣданій секціи Физико-Математ. 
Наукъ Общества Естествоиспытателей при Казанскомъ Уни-
верситетѣ 1888 г. т. YI стр. 307—324. 

1)Ь 0 критеріумѣ Галуа разрѣшимости уравненій въ ра-
дикалахъ. Соб. прот. з. с. Ф. М. Н. 0 . Е . при Каз. Унив. 1889. 

3) Sur 1'analogie entre les functions elliptiques et trigono-
metriques. Nouv. Ann (3) VIII . 459—471 . 

4) Sur Taddition des integrales elliptiques 1, 2, 3 espece. 
Nouv. Ann. (3) VIII . 204—213 

5 ) a Sur les integrales pseudo-elliptiques d'Abel. 1890. Jour
nal de Liouville, (4) VI. 2 9 3 - 3 1 1 . 

5 ) 6 Объ Абелевыхъ псевдо-эллиптическихъ интегралахъ. Соб. 
ІІрот. 0 . Е . при Каз. Ун . VIII за 1890. 252—277. 

6) Sur le developpement de en fonction continue. 1891. 
Nouv. Ann. (3) X . 134—140. 

7) Интегрированіе съ помощью эллиптическихъ Функцій. 
Изв. Каз. Мат. Об. (2) L 46—73. 

8) Remarques sur la theorie des fonctions abeliennes. 1891. 
Nouv. Ann. (3) X . 478—502. 

9) Sur les integrales pseudo-elliptiques dependant des radi-
caux du quatrieme et sixieme degre' 1893. Darboux Bulletin 
(2) X V I I . 

10 ) a O Формѣ корней разрѣшимаго алгебраическаго урав-
ненія простой степени. Математическій Сборвикъ за 1895 г. 
(4) X V I I . 801—819. 

10) 6 Sur 1а resolution algebrique des equations de degre 
premier. Darboux Bull. (2) X I X 27—37. 

Darb. Bull. (2) X I X 76—84. 
12) Sur la determination du degre d'une certaine categorie 

33 

ocloc 



— 4 9 0 — 

d'integrales abeliennes et quelques applications. Darb . Bull. (2) 
X I X . 2 7 2 - 2 8 1 . 

13)a 0 приведеніи Абелевыхъ интеграловъ, зависящихъ 
отъ корней биноминальнаго уравненія, 1895. Мат. Сб. 18 
647—689. 

14) Новый случай выражаемости интеграла въ догариѳ-
махъ, 1896. Мат. Сб. 18. 150—160. 

15) Изслѣдованія изъ теоріи Абелевыхъ ивтеграловъ. 
Дисс. 1896. 

15)ь Sur la reduction des integrales abeliennes dependant 
d'une equation algebrique binome. Darb. Bull . (2) X X . 

16) Замѣтка no Теоретической Ариѳметикѣ Педаг. Co. № 12. 
562—564. 

17) Remarque sur le genre des integrales abeliennes. Darb . 
Bull . (2) X X I 243—244. 

1 8 ) a Etude directe des integrales abeliennes du genre 1. 
1898. Annales de ГЕсоІе Normale. (3) 15. 393—430. 

19) Обращевіе Абелевыхъ шітеграловъ 1-го рода. Прото-
колы Съѣзда Естеств. X за 1898. Стр. 140, 227. 

20) Вычислевіе поверхностей и объемовъ съ помощыо вве-
денія произвольныхъ параметровъ. Извѣстія Петерб. Віоло-
гической Лабораторіи. 5. Л« 2 стр. 25—34. 

21) Опредѣлевіе предѣловъ кратныхъ интеградовъ. Изв. П. 
В . X 1901. № 1. 22—26. 

22) Изслѣдоваиіе гипергеометрическихъ диФФеренціальныхъ 
уравненій, которымъ удовлетворяютъ періоды to, т] эллипти-
ческихъ Функцій. Изв. П. Б . Л. 1901. 

23) О геометрическомъ приложепіи псевдо-эллиптическихъ 
интеграловъ. Труды Физ. Отд. Мос. Об. Ест. 1901. т. X I . 

24) Sur un cas de reductibilite des integrales abeliennes 
1901. Darb . Bull. (2) 25. 114—116. 

24)e Изслѣдованіе Абелевыхъ интеграловъ рода 1-го, зави-
сящихъ отъ биноминальныхъ уравненій. Изв. IIет. Біол. 
Лаб. № 2. 

1896. Мат. Сб. 18. 1 0 8 - 1 2 1 . 

11)б О логариѳмическомъ выраженіи интеграла 



— 491 — 

3 3 * 

25) Объ одаомъ случаѣ приведенія Абелевыхъ интеграловъ 
рода ^ > 2 . Труды Мос. 0 6 . Ест . 1901 т. X Ѣ 2. 17—26. 

26) 0 нѣкоторыхъ геометрическихъ приложеніяхъ псевдо-
эллиптическихъ интеграловъ. 1902. Труды Мое. 0 6 . Ест . X I 
Ш 1. 20—23. 

27) Sur quelques points concernant la theorie de la transfor
mation des fonctions elliptiques. 1903. Darboux Bull. (2) X X V I I . 

28) O нѣкоторыхъ вопросахъ, относящихся къ теоріи эллип-
тическихъ Функцій. 1903. Изв. Пет. Віол. Лаб. VII № 1. 5—33. 

2 9 ) а Recherche analytique sur la reduction des integrates 
abeliennes. 1903. Darb. Bull . (2) 27. 144—161. 

2 9 ; 6 Аналитическія изслѣдованія o приведевіи Абелевыхъ 
интеграловъ. 1903. Изв. ІТет. Віол. Лаб. VI № 4. 6—29. 

30) Элемеитарныя методы вычясленія псевдо-эллиптическихъ 
интеграловъ 1903. Изв. Пет. Біол. Лаб. VI J6 3. 18—24. 

31) Sur la liaison entre la theorie de la transformation 
des fonctions elliptiques et la theorie analytique de la reso-
ution des integrales abeliennes. 1904. Darb. Bull. X X Ѵ Ш . 
210—232. 

32) Sur la theorie de la transformation der fonctions ellip
tiques. 1905. Darb. Bull. (2) X X I X 203—214. 

33) Remarques sur la theorie de la transformation des 
fonctions elliptiques et sur la reduction des integrales abe
liennes. 1906. Darb. Bull . (2) X X X 207—224. 

34) Quelques nouvelles remarques sur la transformation 
des fonctions elliptiques et sur la reduction des integrales 
abeliennes. 1907. Darb, Bull . (2) X X X I . 217—231. 

35) O преобразованіи эллиптическихъ интеграловъ. Извѣ-
стія Горааго Института 1909. стр. 169—170. 

36) Объ одномъ приложеніи теоріи исключенія категорія 
Абелевыхъ интеграловъ. Изв. Горн. Инст. 1909. стр. 263—271. 


